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Problema I (10 puncte)

— én® +8n? +10 . .
Determinati numerele naturale nenule n pentru care N :ég—Q este numar prim. (Prin gxg
C n 4

[¢)

Tntelegem partea intreaga a numarului real x.)
Gabrie Popa, lasi

Solutie.

Daci n=3k,avemca N =k(3k +8), care este prim doar pentru k =1; obtinem solutia n=3. (3p)

Daci n=3k+1, avemci N =(k+3)(3k +1), care este prim doar pentru k =0; obtinem solutia n=1. (3p)
Daci n=3k+2,avemci N :3(k2+4k+2), care este compus pentru orice kT ¥. Tn concluzie, ni {13} . (3p)

Problema a I1-a (10 puncte)

Fie a, b, ¢ lungimile laturilor triunghiului ABC si G centrul siu de greutate. Notam cu D, E,F punctele
de contact ae cercului inscris Tn triunghi cu laturile BC, CA, respectiv. AB. Demonstrati ca
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aGD +bGE +cGF =0 daca si numai daca triunghiul ABC este echilaterd.
Marian Ursirescu, Roman

Solutie.

Implicatiainversa revine la binecunoscuta GA+GB +GC =0. (3p)

Presupunem acum ca ag|5+bl(§uE+cl(J§E:(') si s aataim ca a=b=c. Cum %:p—b obtinem ca
p-c

aguD:(p—c)guBﬂp- b)é%.(Sp)

Scriem Tnci doua relatii similare si le sumam; rezulta ca aGA+bGB+cGC =0, prin urmare aGA+bGB -
uum uuu uuw uuu
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-c(GA+GB):O, de unde (a- c)GA+(b- c)GB=0. Cum vectorii GA si GB sunt necoliniari, deducem ca
a-c=b-c=0,deci a=b=c.(3p)
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